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2011小學數學競賽選拔賽初賽試題 
第 二 試：應 用 題 (考試時間 90分鐘) 

 
◎ 請將答案填入答案卷對應題號的空格內，只須填寫答案，不須計算過程。本

題目卷正反面空白處可為作演算草稿紙。每題 25分，共 300分 
 
1. 若將右圖的正立方體展開圖組成一個正立方體，請問有多少
個半圓的直徑會完全重合在一起？ 

【解】 
操作後可知右圖中的半圓 A與 a、B與 b會重合，即有 4個

半圓的直徑會完全重合在一起。 
答：4個 

 
2. 某個小島上的每一隻猴子都蒐集了相同數目的堅果並且每一隻猴子都對其
它的每一隻猴子丟擲一顆堅果，但堅果只要丟擲出去就不見了。最後這些猴

子總共還有 33顆堅果，且每一隻猴子至少有 2顆堅果。請問每一隻猴子原
來各蒐集了多少顆堅果？ 

【解】 
 由最後每一隻猴子至少仍有 2顆堅果，且總和為 33顆可知有 11隻猴子每一
隻猴子各有 3顆堅果或有 3隻猴子每一隻猴子各有 11顆堅果這兩種情況。無論
是哪一種情況，都可逆推得知每一隻猴子原來各蒐集了 11+3－1=13顆堅果。 

答：13顆 
3. 已知一個四邊形的四條邊與其一條對角線的長度分別為 1 m、2 m 、2.8 m、

5 m與 7.5 m(此長度並未依序列出)。請問這條對角線的長度為多少 m？ 
【解】 
 可知四邊形的四條邊與其中一條對角線可分成兩個三角形，其中對角線為其

共用邊。因已知的長度中僅 2.8 m與 5 m之和大於 7.5 m，故由三角不等式可得
7.5 m與 5 m、2.8 m必形成一個三角形，也因此可推知 1 m與 2 m必為另一個三
角形的兩條邊，再由三角不等式可知僅 2.8m小於 1 m+2 m，故知對角線的長度
必為 2.8 m。 

答：2.8 m 
4. 某個小島上正進行總統選舉，候選人可分為兩種人：恆說實話的老實人與恆
說謊話的騙子。有一次政見辯論會上 7位候選人圍坐在一張圓桌前，每位候
選人都聲稱他左右兩邊的兩位候選人中恰有一位是騙子。請問這 7位候選人
中有幾位是老實人？ 

【解】 
 可知老實人坐在 1位老實人與 1位騙子之間，而騙子必坐在兩位騙子或兩位
老實人之間。若圍坐圓桌前的候選人中至少有 1位老實人，則由以上推論可判
斷出老實人的候選人數必須是騙子的候選人數之兩倍，即總候選人數必須是 3
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的倍數。但 7不是 3的倍數，矛盾，即當中沒有老實人。           
答：0位 

5. 將一個 7×11矩形、一個 4×8矩形與一個紅色矩形，在互不重疊的情況下恰
可拼成一個大矩形，請問這個紅色矩形可以有多少種不同的面積？ 

【解】 
 因這兩個已知的矩形共有四種排列方式，故紅色矩形至多有四種不同的可

能。如下圖，可知可由 3×4、7×8、1×11與 3×8這四種矩形來拼成。 
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答：4種 
6. 某個小島上有 100位漁夫，每人至少捕到 1條魚，但沒有人捕到超過 7條的
魚、98位漁夫沒有捕到超過 6條的魚、95位漁夫沒有捕到超過 5條的魚、
87位漁夫沒有捕到超過 4條的魚、80位漁夫沒有捕到超過 3條的魚、65位
漁夫沒有捕到超過 2條的魚、30位漁夫沒有捕到超過 1條的魚。請問這 100
位漁夫總共捕到多少條魚？ 

【解】 
由題意可知分別捕到 7、6、5、4、3、2、1條魚的漁夫依序有 100－98=2位、

98－95=3位、95－87=8位、87－80=7位、80－65=15位、65－30=35位、30－
0=30位，因此共捕到了 7×2+6×3+5×8+4×7+3×15+2×35+1×30=245條魚。 

答：245條 
7. 在一個箱子內有 6個紅球、3個白球、2個綠球及 1個黑球。請問同時要隨
機至少取出幾個球才能保證被取出的球至少有三種不同顏色？ 

【解】 由數據可知取出的球沒有三種以上的顏色，最壞的情況可取 9個，此即
為將 6個紅球與 3個白球都取出的情形，再多取一個球即可保證有三種不同顏
色，因此至少必須取出 10個球才能保證至少有三種不同顏色的球被取出。 

答：10個 



8. 從 101個正整數中，任意挑選二個數（也可挑選同一個數兩次），計算將一
個數除以另一個數之值，請問至多可以得出多少個不同的商？ 

【解】 
可知在這 101個正整數兩兩互質時，可以得出最多個不同的商。若一個數最

多只能選取一次時，因分母固定時，分子有 100種不同的選擇，故此時共可得
出 101×100=10100個不同的商。而一個數被同時挑選兩次時，無論選取的數是
哪一個數，所得的商都是 1。因此至多可得出 10100+1=10101個不同的商。 

答：10101 
9. 平行四邊形 ABCD中，點 P、Q、R、S分別為
邊 AB、BC、CD、AD的中點，而點 T為線段 SR
的中點。已知四邊形 ABCD的面積為 120 cm2，

請問△PQT面積為多少 cm2？ 
【解】 
 連結 SP、RQ。因點 P、Q、R、S分別為邊 AB、
BC、CD、AD的中點，故四邊形 PQRS也是平行四邊形且其面積為平行四邊形

ABCD的
1

2
。再因 T為邊 SR的中點，故△PQT面積佔平行四邊形 PQRS面積的

1

2
，即佔平行四邊形 ABCD面積的

1 1 1

2 2 4
× = ，故△PQT面積為 30 cm2。 

答：30 cm2  
10. 請問有多少個三位數是 3的倍數且它的每個數碼都是偶數？ 
【解一】 

 可令abc為 3的倍數，其中 0a ≠ 。若abc的每個數碼都是偶數，則可令 a=2x、
b=2y、c=2z，且其中 x<5、y<5、z<5，此時 

100 10 200 20 2 2(100 10 ) 2abc a b c x b z x b z xyz= + + = + + = + + = ， 

即知 xyz是 3的倍數，故可推知 x+y+z也是 3的倍數。因 1與 4之間的差為 3，

故 x=1與 x=4時，滿足題意的 xyz個數一樣多，故現只需討論 x=1、2、3的情形。 
x=1時，共有 102、111、114、120、123、132、141、144共 8個數； 
x=2時，共有 201、204、210、213、222、231、234、240、244共 9個數； 
x=3時，共有 300、303、312、321、324、330、333、342共 8個數； 
x=4時，共有 402、411、414、420、423、432、441、444共 8個數； 
因此共 8×2+9+8=33個數。 
【解二】 
可知三位數中每個數碼都是偶數的數共 4×5×5=100個數，且可知其最小數為

200。現將這些數由小到大每 5個數一組，則因 100=5×20，故可依序分成 20組，
其中第 1、4、8、12、15、16、19組的數，都會與第 1組這一組中的某一個數
之差恰為 60的倍數，因此這 7組裡 3的倍數之個數與第 1組相同；第 2、5、6、
9、13、17、20組的數，都會與第 2組這一組中的某一個數之差恰為 60的倍數，
因此這 7組裡 3的倍數之個數與第 1組相同；第 3、7、10、11、14、18組的數，
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都會與第 3組這一組中的某一個數之差恰為 60的倍數，因此這 6組裡 3的倍數
之個數與第 3組相同。而第 1組中僅 204滿足題意、第 2組中僅 222、228滿足
題意、第 3組中僅 240、246滿足題意，故共有 1×7+2×7+2×6=7+14+12=33個。 

答：33個 
11. 某項射箭比賽中，規定射中箭靶中央圓的部分可得 10分、射中箭靶中間環
狀區域可得 8分而射中箭靶外環區域可得 5分，射中其它區域都視為未射中
箭靶而得 0分。某位選手練習時，射中中央圓的次數與射中中間環狀區域的
次數相同，且有四分之一的箭未射中箭靶，最後總得分為 99分。請問他一
共射了幾枝箭？ 

【解】 
 由總得分為 99分知該選手射中中央圓與射中中間環狀區域的總分，可能為
18、36、54、72或 90分，此時射中外環區域所得之分數依序應為 81、63、45、
27或 9分，當中僅 45分為 5的倍數，故知該選手射中外環區域 9箭而由對應的
54分知射中中央圓與射中中間環狀區域分別都是 3箭，因此可知他一共射中箭
靶 15箭，另有 5箭未射中箭靶，故他一共射了 20枝箭。 

答：20枝 
12. 將 21片多明諾骨牌沿著格線放置在一個 n×n的方格表內，使得每一片多明
諾骨牌恰蓋住兩個小方格，且沒有任兩片多明諾互相接觸(即使是角落也不
得接觸)。請問 n的最小值是多少？ 

【解】  
將每一片多明諾骨牌的四周往外延展半個單位長，則成為一個 2×3矩形，將

棋盤依同樣方式延展則成為一個(n+1)×(n+1)的方格表。如此便可知每一種依題
意將多明諾骨牌放置在原來的方格表中的情況都會對應到一種將 2×3矩形放置

在新方格表中且沒有接觸的情況。可知(n+1)×(n+1)的棋盤之面積為 2( 1)n + 而 21
片 2×3矩形的面積為 126，因此 11n ≥ 。由下圖可知 n=11是成立的，且最多可放
置 24片多明諾骨牌，故最小值為 11。 

     
 

 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

           
     

 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

 

           
     

 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

 

           
     

 
 

 
 

 
 

 
 

 
 

 

答：11 


